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Рассмотрим ломаную на последовательности вершин S O S S S Ot= ( ) + + + … + + ( )-1 3 1 , для кото-
рой подпоследовательности Si определены следующим образом: для нечетных i = 1, 3, …, t – 1
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В полученной ломаной каждому исходному звену A Ai i
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, i n= -0 1, , соответствуют ровно t не 

пересекающихся между собой звеньев. Покажем, что два звена построенной ломаной пересекаются 
только в том случае, если соответствующие им звенья исходной ломаной пересекаются.

Нетрудно видеть, что для нечетного t вышеуказанное утверждение выполнено в силу условия (iii).
В случае четного t данное утверждение справедливо для звеньев новой ломаной, соответствующих 

звеньям A Ai i
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, i n= 0, , исходя из условия (iii). Рассмотрим множество из оставшихся t звеньев, соот-

ветствующих звену A An
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Так как окружность ω содержит только точки, принадлежащие звеньям из множества (2), то точки 
пересечения звеньев из множества (2) с другими звеньями построенной ломаной лежат внутри или на 
границе многоугольника A A B Bn n
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. Тогда в силу условия (iii) звенья из множества (2) также удовлет-

воряют вышеописанному условию. 
Таким образом, графом самопересечений построенных ломаных на последовательности вершин S 

является  ′G .
Пусть дан граф G V E,( ) и вершина u ∈V, смежная с вершинами v v v1 2, , ,…{ }k  (deg u = k ≥ 1). Заме-

ним u на набор вершин u u uk1 2, , ,…{ } степени 1 так, что пары вершин ui j, v{ } смежны в полученном 
графе  ′′G  тогда и только тогда, когда i = j.

Теорема 6. Пусть граф G принадлежит к классу CPC, тогда ′′G  также является CPC-графом.
Д о к а з а т е л ь с т в о. Рассмотрим замкнутую ломаную на вершинах A1 A2 … An A1, графом самопере-

сечений которой является граф G V E, .( )  На звене  A A1 2
 , соответствующем вершине u ∈V, последова-

тельно отметим точки Xi для i = 1, 2, …, k – 1 так, что на каждом отрезке A X X X X Ak1 1 1 2 1 2[ ] [ ] …  -, , ,  
лежит ровно одна точка пересечения.

Получим замкнутую ломаную на вершинах A1 X1 X2 … Xk – 1 A2 A3 … An A1. В ее графе самопересече-
ний звеньям A X X X X Ak1 1 1 2 1 2[ ] [ ] …  -, , ,  соответствуют вершины u u uk1 2, , ,…{ } степени 1, с которы-
ми была смежна вершина u.

Рис. 1. Преобразование ломаной
Fig. 1. Polygonal chain transformation


