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Далее в каждом графе Gi, i F� � �� �1 2 1, , , ,  выберем две F-проблемные вершины vi, wi, vi ≠ wi 
(рис. 2), при этом если Gi содержит четыре F-проблемные вершины (замечание 1), то vi, wi выбираются 
из разных пар.

Рассмотрим граф Q, который образуется из графов G G G F1 2 1
, , ,� �  путем последовательного склеи

вания вершин vi и wi + 1 для каждого i F� � �� �1 2 1, , , , при этом w wF � �
2 1

. Вершину графа Q, полу-
ченную в результате склеивания вершин vi и wi + 1, будем называть точкой склейки и обозначать через zi 
(рис. 3).

В дальнейшем для удобства вершины vi и wi + 1 графов Gi и Gi + 1 будем также обозначать через zi. Тем 
самым из графа Gi в склейке участвуют две вершины – zi – 1 и zi, при этом z z F0 1

� � .

Тогда в силу выбора вершин zi – 1 и zi получим
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Докажем, что граф Q является F-иррегулярным. Для начала заметим, что любой подграф графа Gi, 
i F� � �� �1 2 1, , , , изоморфный F, является также подграфом графа Q. С другой стороны, граф Q не 
содержит новых подграфов, изоморфных F и отличных от тех, что есть в графах Gi, i F� � �� �1 2 1, , , . 
Действительно, если это не так, то либо одна из точек склейки является точкой сочленения в новом под-
графе, либо новый подграф содержит цикл, проходящий через все точки склейки, т. е. имеет более F  
вершин. В обоих случаях получаем противоречие изоморфности нового подграфа графу F. Значит, для 
F-степеней вершин графа Q в предположении, что G GF � �

2 1
, имеют место соотношения
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Тогда из формул (7) – (9) следует, что любые две различные вершины графа Q, отличные от точек 
склейки, имеют разные F-степени.

Пусть i F� �� �1 2, , , . Для точек склейки в графе Q справедливы утверждения:
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Рис. 2. Графы G G G F1 2 1
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Fig. 2. Graphs G G G F1 2 1
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Рис. 3. Граф Q
Fig. 3. Graph Q


