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Кроме того, смежные вершины l – 1 и l в графе T2l – 2 имеют почти одинаковое окружение:
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�� � � � � � � �� � � � � �� ��\ \ \ , .

Значит, по лемме 3 получим
 t1 = tl + 1, tl – 1 = tl. (12)

Докажем теперь, что справедливы неравенства
 t t i li i� � � � � �� �1 1 2 2, , , .  (13)

Пусть i l� � �� �1 2 2, , , . Рассмотрим граф H T i l il� � �� ��2 2 1\ ,  (рис. 5).

Заметим, что N i i N i i l i i iH H� � �� � � �� � � � � � � �� � �� �\ \ \1 1 1 2 1 1, , , , . Следовательно, смежные вер-
шины i и i + 1 в графе H имеют почти одинаковое окружение и, значит, по лемме 3 получаем F i F iH Hdeg deg .� �� �1

F i F iH Hdeg deg .� �� �1  Другими словами, вершины i и i + 1 входят в одинаковое число подграфов графа T2l – 2, 
изоморфных F и не содержащих ребро i l i� �� �1, . Из этого следует, что t ti i� � �1 A , где A – множество 
всех подграфов графа T2l – 2, изоморфных F, содержащих ребро i l i� �� �1,  и не содержащих вершину i.

Оценим A . Рассмотрим вершины i + 1, i + 2, l + i и произвольные n – 3 различные вершины верхнего 
уровня графа T2l – 2, отличные от i, i + 1, i + 2. Указанный набор вершин обозначим через V1. Посколь-
ку любые две различные вершины из V l i1 \ �� � смежны в T2l – 2 и i l i i l i E T l� �� � � �� �� � ��1 2 2 2, , , , то 
граф T2l – 2 содержит подграф L с множеством вершин V1, изоморфный F и такой, что вершинам x, y, w гра-
фа F соответствуют вершины i + 1, i + 2, l + i (в указанном порядке) подграфа L. Кроме того, подграфу L 
принадлежит ребро i l i� �� �1,  и не принадлежит вершина i. Значит, L ∈  A. Таким образом, каждому на - 
бору из n – 3 различных вершин верхнего уровня графа T2l – 2, отличных от i, i + 1, i + 2, соответствует 
подграф из A, при этом разным наборам по построению соответствуют разные подграфы из A. Таких 
наборов ровно Cl
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3A  и с учетом оценки (11) получаем

 t t p i li i� � � � � � �� �1 1 2 2, , , .  (14)
В частности, из формулы (14) при p > 0 следует истинность неравенств (13).
Докажем теперь, что справедливы неравенства

 t t j l l lj j� � � � � � �� �� 1 1 2 2 3, , , .  (15)
Пусть j l l l� � � � �� �1 2 2 3, , , . Рассмотрим граф G T j l jl� � �� ��2 2 1\ ,  (рис. 6).

Рис. 5. Граф H T i l il� � �� ��2 2 1\ ,

Fig. 5. Graph H T i l il� � �� ��2 2 1\ ,

Рис. 6. Граф G T j l jl� � �� ��2 2 1\ ,

Fig. 6. Graph G T j l jl� � �� ��2 2 1\ ,


